Matematika A3k

11. Feladatsor

Megoldasok

1. Feladat: JelOlje A azt az eseményt, hogy egy adott napon van matematika
elbadas, B pedig azt az eseményt, hogy van fizika el6adas. Mit jelentenek
a kovetkezo események?

a) AB d) A g) A+ B j) AB+AB m)A+A-B
b) B\A e) A+ B h) A-B k) AB+A-B

¢c) A+ B f) AB i) AB 1) A+ B

Megoldds:

a) AB: az adott napon van matematika és fizika el6adés is
b) B\A: adott nap van fizika el6adds, de nincs matematika eléadés
¢) A+ B: adott nap van matematika vagy fizika el6adés (legaldbb az egyik)
d) A: adott nap nincs matematika eldadds

e) A+ B: adott nap nincs matematika el6adds vagy van fizika eladés
(legaldbb az egyik igaz a kett&bdl)

f) AB: van matematika el6adas és nincs fizika eladés

g) A + B: nincs se matematika, se fizika el6adds (de Morgan azonossag:
ATB=4-B)

h) A - B: nincs se matematika, se fizika eléadés

i) AB: nem igaz, hogy mindketté eléadds van (tehdt legaldbb az egyik
nincs, = A+ B
j) AB + AB: pontosan az egyik eléadas van (kizdré vagy = XOR)
k) AB + A - B: vagy mindkettd eléadéds van vagy egyik sem
1) A+ B: legaldbb az egyik eléadas nincs (= 1))
m) A+ A- B: van matek, vagy nincs matek és van fizika (= A + B)
2. Feladat: Egy dobdkockat négyszer egymas utan feldobunk. Legyen A; az

az esemény, hogy az i-edik dobds harmas. Fejezziik ki az A;-k segitségével
az alabbi eseményeket:

a) a negyedik dobdsra kapunk elészor hdrmast,

b) legaldbb egyszer hdrmast dobunk,
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¢) pontosan kétszer dobunk harmast,

d) az els6 és a harmadik dobds hérmas, a tobbi kozil az egyik biztosan
nem harmas.

Megoldds:

a) Ay - Ay - Az - Ay (az elsé 3 dobds nem hdrmas, a 4. igen)

b) A; + As + Az + Ay (legaldbb az egyik igaz)

c) A1AxAzAy + Ay A3 Ay Ay + A1 AgARAs + AsAs AL Ay + A A A As +
A3 A4 A1 Ay (mindig pont kettd igaz, és ebbdl felirtuk az dsszes lehetdséget)
d) A1 A3(Az + Ay)

. Feladat: Egy dobozban tiz goly6 van az 1,...,10 szamokkal megjelolve.
Egyenként kihizzuk a golydkat (visszatevés nélkiil). Mennyi a valszintisége
annak, hogy az els6t kivéve minden huzasra nagyobb sorszamu golydt
hizunk, mint az azt megel6z6 hizasnal?

Megoldds:

Mivel szamozva vannak a golydk és mindegyikbdl pontosan egy darab
van, ezért pontosan egy féleképp tudjuk 6ket novekvd sorrendbe helyezni
— kedvezo esetek szama = 1

Osszesen 10! médon lehet ket sorrendbe rendezni, ez az osszes esetek
, kedvezo 1

szama. — P = — = —

0sszes 10!

. Feladat: Mennyi annak a valésziniisége, hogy az AAAAEOGPRRMMLL

betiiket véletlenszeriien egyméds mellé {rva éppen a PARALELOGRAMMA

sz0t irjuk le?
Megoldds:

14!
4!.21.21. 217
kiilon esetnek az ugyanolyan betlik egymas kozti felcserélését, akkor a
kedvez6 esetek szama ezek koziil 1.
kedvezé 1
bsszes  141/(4!-2!.21.2!)

(Ha az Osszes esetet 14!-nak vessziik, akkor a kedvezd esetek szdma 4!- 2! -
2! 21 tehdt a valészinliség ugyanaz.)

Ha 1gy vessziik, hogy az Osszes eset vagyis nem vessziik

— P = ~2.2x 1079

. Feladat: Egy dobodkockat hatszor egymaés utdn feldobunk. Mennyi a
valdsziniisége annak, hogy mind a hat szam szerepelni fog a dobassorozatban?

Megoldds:
Osszes eset: 6° (minden dobds 6 féle lehet), a kedvezd esetek: 6! (minden

6!
dobés kiillonbozd) — P = 5~ 0.0154



6. Feladat: Véletlenszeriien leirtunk egy 1-gyel kezd6d6 hatjegyi szdmot.
Mennyi a valésziniisége annak, hogy minden szamjegy kiilonb6z6?

Megoldds:
Osszes eset: 107 (az elsd szamjegy fix, a maradék 5 szdmjegy 0 — 9 barmi
lehet), kedvez6 eset: 9-8-7-6-5 (1 nem lehet a maradék, mert az volt az elsé
szdmjegy, és mindig amit vélasztunk, az mar nem lehet a kovetkez6knél)
15120
— P=——=0.1512
100

7. Feladat: Egy 52 lapos franciakartya-paklibdl 10 lapot taldlomra kihtizunk.
Mennyi a valdszintisége annak, hogy a pikk dama a kihtzott lapok ko6zott
lesz?

Megoldds:

Osszes eset: 52-b8l hiizunk 10 lapot = (‘;’g), kedvezo esetek: levalasztjuk a
pikk damat, mert azt fix ki akarjuk hizni a kedvezo esetekben, a maradék

9 mindegy — (591)

(5) _ 5
s P=9) = > ~0.1923
(o) 26

8. Feladat: Egy tisztségre 3 jelolt van, akikre 21-en titkosan szavaznak. Men-
nyi a valészinlisége annak, hogy mindharom jel6lt ugyanannyi szavazatot
kap, ha mindenki csak egy jeloltre szavaz?

Megoldds:
Osszes eset: 32! (21 ember szavaz 3 lehetéség koziil), kedvezd eset: min-

21!
denki ugyanannyit, azaz 7 szavazatot kap: T

kire szavaz, ezért a sorrendjiiket nem vessziik k{iléﬁbézének)
20 /(n -7
p 27T
321

(nem szémit, hogy ki

~ 0.0382



