Matematika Alm

7. Feladatsor

Figgvények II.

1. Feladat: Szamitsuk ki az alabbi fiiggvényértékeket!

sinh1 sinh(—1) sinh1l+coshl tanhl cth1

Megoldds:

sinh1 = 61*7671 - g - 2% ~ 1.1752

sinh(—1) = Lf - % - g ~ —1.1752

sinh 1+ coshl = e _2671 + 814—2671 :g_%—i_g_F% =e
tanh 1 = Zi ;Zj = Zz I ~ 0.7616

cthl= = ZZ Tl 18130

2. Feladat: Oldjuk meg az aldbbi egyenletet a valds szamok halmazén!

arsh z = arch z

Megoldds:

Atirjuk az egyenletet: arsh z = arch z +— In(z + V22 + 1) = In(z +
Va2 — 1) — csak akkor igaz, ha 22 +1 = 22 — 1, ez sosem igaz, tehat az
egyenletnek nincs megoldésa.

3. Feladat: Ellendrizziik, hogy az aldbbi hatarértékek % vagy 2 tipusiak-e,
és szamitsuk ki a hatdrértékeket a L’Hospital szabdly segitségével!
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Megoldds:

. 1—cosx LH .. sinx . 1 sinz 1 . sin x
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nyi derivédlassal sem tudjuk eliminalni, ezért a hatarérték mindenképp oo
lesz.

V14+2x+1pm 2/3Y/(1+22)%) 4

d) hmz_>_ 1 = —

V2+z+z 1/2vV2+z)+1 9

) 1 Inz LH 1/x . 1 sinz
€) llmg T . — My — = lIm, =
701 In(sina) 0 cosx/sinx 70 cosz w
Inz? 1 2 4
) Ty o B W, 28 =0

7z ym ~ e

. Feladat: Szamitsuk ki az aldbbi 0 - 0o, oo — 00, 0°, 0o® vagy 1°° tipust
hatarértékeket!

a) Tim, o~ — — ) lim,_o(sin z)”
r et —1
1 sin x
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Megoldds:
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b) limg oo €” - In(—2) = lim, oo —— = limyy oo ——— =0
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ex
Ha e < 0, akkor a hatarérték nyilvanvaléan 0. Egyébként pedig hasznéljuk

€ Ews—l

e

a L’Hospital-szabdlyt: lim, , . & =lim, .

e

Ha ¢ — 1 <0, akkor ez hatarérték 0, ha nem, még egyszer alkalmazzuk a

ext ! _ 1 e(e—1)z°2
e limg 5 oo o

L’Hospital-szabalyt: lim,_,

Ha ¢ — 2 < 0, akkor ez hatarérték 0, ha nem, hasonléképpen folytatjuk az
eljarast, mig végil € — k < 0 nem teljesiil — a hatéarérték 0.



In(sinz)® z-Ilnsinx 0 1

d) limg o (sinx)® = lim, g e = lim, ,0e€ =el =
sin z In(1)sine ingl (l)
e) lim, o () = lim, o€ n(3) = limg_,oe™*™Mz) =0 =1
T

f) hmw—H—O(l + x)lnz _ hmw—H—O elnmln(1+z) =0 =1



