Matematika A3k 2025. szeptember 8.

1. Feladatsor

Megoldasok

Komplex szamok

1. Feladat: Az aldbbi z = x+1iy komplex szdmokra adjuk meg Re(z), Im(z),
z, |2, L értékeit!

*. Mit jelent geometriailag z abszolut értéke?

Megoldds:

_ . 1 5 2.
Re(z1) =5 Im(z1)=2 zZn=5-20 |xn|=v19 —=———j
1 19 19
Re(z2) =4 Im(z)=-1 Zz=4+4+1i |2 =VIT i—i+ii
v S 2= n 1717

1 1

Re(z3) =0 Im(z3)=3 zZ3=-3i |z3| =3 — =

z3 3

*: 7 abszolit értéke a komplex szdmsikban dbréazolva a vektor hossza
2. Feladat: Szamoljuk ki az alabbi kifejezéseket, ahol z; = 3+4i és zo = 124!

21+ 22,21 + 22,21 — 22

. 21
21 - 22,71 - 22, |21 - 22l —
22
Megoldds:
21+z0=4+2t z1+tz=4—21 z1—20=2+461
21

21 20=11-2 Z-ZZ3=11+42i |z1-2|=5V5 =12
2

3. Feladat: frjuk at az alabbi szamokat trigonometriai alakba!

21 =545 2z =2V3—2i

Megoldds:
21 :5+5i:5\/§- (cos%—ki-sin%)
11 11
29 =2V/3-2i=4. <0056ﬂ- —i—zsm6ﬂ>
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4. Feladat: frjuk at algebrai alakba az alabbi komplex szamokat!

T . .7
21 =2- (cosg—i—z-szng)

7
Zo = 2v/3 - (0036 + - smg)

Megoldds:

z1:2-(cosg+z sin— ) V3+i

7T
29 = 23 - (cos6 + - sm6> =—-3—3i

Komplex fiiggvények

1. Feladat: Adjuk meg azokat az u és v fliggvényeket, amelyekkel az aldbbi
f komplex fiiggvények f(z + iy) = u(z,y) + ¢ - v(z,y) alakban frhatéak!

1 ) z+1 _
fi== f=24+i f3= fa=2%Z
z -1
Megoldds:
1 T+ iy T Y
= - = — — — =
fi=< 21y T Ry T 2

fo=224i=a -y +i- 2oy +1) = ug =2% — 9% vy =2zy+1

z+1  (ztiy+D)(@—1—iy) 2 +2yi+y’—1

fg:z—l_(m—1+iy)(x—1—iy)_ (x—1)24y2
22+ -1 2y

uz = Vg =

P12y T (1)t y?

fai=2Z=(r+y)(z—yi)=2>+y* 2w =22 +y% v4=0



